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Tato disertačńı práce se skládá ze čtyř článk̊u, které již vyšly v solidńıch
zahraničńıch časopisech. Dva z těchto článku napsal autor sám a dva se spolu-
autory. Tématem práce a všech čtyřech článk̊u je regularita složeného zobrazeńı
u◦f . Tedy za jakých podmı́nek na homeomorfismus f : Ω → Rn dokážeme usou-
dit, že složené zobrazeńı u ◦ f lež́ı v nějakém prostoru slabě diferencovatelných
funkćı WX(Ω) pro každou funkci z prostoru WY (f(Ω)).

V prvńım článku je dokázan optimálńı výsledek pro operátor složeńı na Sobo-
levových prostorech, tedy pro X = Lp a Y = Lq, 1 ≤ p ≤ q < ∞. Výsledky
tohoto typu byly studovány ruskými matematiky jako je Ukhlov, Goldstein nebo
Vodopyanov, ale jejich články jsou nekorektńı a d̊ukazy obsahuj́ı mezery. Toto
bylo v práci jasně ukázano, byly přidány dodatečné podmı́nky, které jsou nutné, a
byl podán detailná korektńı d̊ukaz tohoto tvrzeńı. Toto tvrzeńı má fundamentálńı
význam v teorii Sobolevých prostor̊u i v aplikaćıch, a pro jsme se ho rozhodli i s
d̊ukazem zařadit do nedávné monografie s Pekkou Koskelou.
Daľśı tři články se zabývaj́ı otázkou jaké jsou nutné a postačuj́ıćı podmı́nky

na homeomorfismus f , aby operátor složeńı zobrazil WX(Ω) do WX(Ω). V
posledńım čtvrtém článku je dokázano, že pro X bĺızké Lq(Ω) muśı být home-
omorfismus f nutně q-kvazikonformńı. Tato podmı́nka je také postačuj́ıćı pro
mnoho prostor̊u funkćı, jako jsou např́ıklad W 1,q, nebo pro q = n také BMO a
interpolačńı Sobolevovy prostory s neceloč́ıselnou derivaćı mezi BMO a W 1,n.
V druhém článku je ukázáno, že q-kvazikonformita je nutná a postačuj́ıćı

podmı́nka pro prostory WLq logα L pro (q ≥ n a α ≥ 0) a pro (1 < q ≤ n a
α ≤ 0) zat́ımco tato podmı́nka je postačuj́ıćı, ale nikoli nutná pro ostatńı hod-
noty parametr̊u. V třet́ım článku je překvapivě ukázano, že nutná a postačuj́ıćı
podmı́nka pro prostor WLn,q, q ̸= n, je bilipschitzovskost zobrazeńı f . Toto je
prvńı př́ıklad toho, že n-kvazikonformita neńı postačuj́ıćı pro nějaký použ́ıvaný
a užitečný prostor (jako je WLn,1) bĺızko W 1,n.

Tato disertačńı práce je krásným a uceleným souborem vědeckých praćı. Jasně
ukazuje, že Luděk Kleprĺık je schopen samostatné vědecké práce. Toto dokazuje
i fakt, že jeho práce už jsou citovány kolegy z Itálie, Ruska i Finska. Kdykoliv
potřebuji vědět něco o regularitě operátoru skládáńı, tak se obrát́ım na něj, nebot’
patř́ı k největš́ım expert̊um v této oblasti a má všestranný přehled. Velmi rád a
s nadšeńım doporučuji tuto práci k obhajobě.
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