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ZHRNUTIE OBSAHU PRACE

Préca sa zaobera klasickou Borelovou-Cantelliho (B-C) vetou a niekolkymi jej zovseobecneniami.
V kapitole 1 je predstavensd a dokdzand zakladnd B-C veta, s niekolkymi prikladmi jej pouZitia.
Kapitola 2 sa zaobera rozsireniami B-C vety. Ide o Kochenovu-Stoneovu (K-S) nerovnost v pévodnom
zneni (tvrdenie 4), K-S nerovnost dokdzant pomocou Chungovej-Erdésovej nerovnosti (tvrdenie 7),
a dve Petrovove zovieobecnenia B-C vety (tvrdenia 8 a 9). Kapitola 3 poniika niekolko prikladov.

CELKOVE HODNOTENIE PRACE

Téma prace. Téma prace je zaujimavd, podla mojho ndzoru mozno ale az prili§ ndroéna. St pred-
stavené §tyri rozne rozsirenia B-C vety. Ich dokazy s technické, a ich dspesné spracovanie z
niekolkych (ako dobou vzniku, tak aj znatenim a pristupom) velmi rozdielnych zdrojov z li-
teratiry vyzaduje preciznost a nadhlad. Vitam, Ze tieto dokazy si v praci uvedené. Préca ale
nepodsobi prehladne ani ucelene. Mozno by teda stdlo zato zvazit spracovanie jediného — ale
uplného a prehladného — dokazu, namiesto §tyroch neprehladnych a problematickych dokazov,
ako ich v praci najdeme teraz.

Vlastny prispevok. Autorka replikuje niekolko dokazov a prikladov z literatiiry. K tomu potrebuje
doplnif celtd radu ¢asto netrividlnych medzikrokov. To sa jej ale dari iba ¢iastoéne, a celkove
praca posobi neistym dojmom.

Matematicka troven. Matematicks tiroveii prace je velmi kolisavé. Miestami najdeme vecelku ma-
tematicky rigorézne formulovany text. Na inych miestach vSak nachddzame celd radu netdplnych
alebo nespravnych argumentov.

Praca so zdrojmi. Zdroje sa zviésa zdaji byt citované vhodne, miestami vSak text posobi ako
volny preklad pasdzi z literatiry. To je napriklad dobre vidiet v doélezitej diskusii o K-S ne-
rovnosti v zdvere sekcie 2.1, kde sa bez d'alsiecho komentdra alebo odkazu aplikuji netrividlne
nastroje tedrie ¢isel (Selbergovo sito apod.). Mnozstvo pouzivanych (pomocnych) vysledkov nie
je citovanych do literatury.

Formalna tprava. Formalna tprava prace je podpriemerna. Text obsahuje zna¢né mnozstvo pre-
klepov a problémov v znaceni. Prica sa ¢ita tazko a neposobi prehladne.

OTAZKY A PRIPOMIENKY

1. Vlastny dokaz K-S nerovnosti (tvrdenie 4) je neprehladny a neiplny. Ako presne sa v dokaze
vyuziva Hewittov-Savageov 0-1 zdkon? Kde vyuzivame, ze systém javov {A,} je rekurentny?
Co presne je mienené vetou zacinajucou Tato nerovnost plati, pokud naptiklad...?

2. Ako presne rozsiruje K-S nerovnost B-C vetu? Tento stvis je v praci niekolkokrat naznaceny,
uvital by som ale jasne formulované tvrdenie.



10.
11.

12.
13.
14.
15.

St tvrdenia 4 (zdkladnd K-S nerovnost) a 7 (K-S nerovnost z ¢lanku Yan, 2006) ekvivalentné
tak ako je tvrdené na str. 137 Kde sa v tvrdeni 7 nachadza predpoklad rekurencie nahodnych
javov z tvrdenia 47

V tvrdeni 4 vidime, ze N(n) oznacuje pocet javov A,,, , ktoré nastani. Co teda znamend
P(N(n), i.0.) na str. 167

D4 sa nieco povedat o vztahu dvoch uvedenych Petrovovych tvrdeni (tvrdenia 8 a 9)? Maji
Petrovove tvrdenia nejaky vztah s K-S nerovnostou?

V dokaze tvrdenia 9 pouzivame nerovnost typu H P(A;)? < H P(Ay). To plati ak H > 0. My
v tvrden{ 9 ale predpokladdme H € R. Je teda tidto nerovnost v poriadku?

Co presne znamend limsup,, . Y, < 1 — Elimsup,,,. Y, < 1?7 Tito rovnicu mame na str. 9
v dokaze tvrdenia 3.

Preco v dokaze tvrdenia 3 plati EY,, > liminf, . EY, ako nijdeme na str. 97 Ako v tomto
dokaze vieme, ze EY,2 = T nezavisi od n?

Preco plati lim,, oo P(Upe,, Yn > ¢) > limsup,,_,. P(Y, > ¢) ako ndjdeme na str. 10?
Pre¢o mozeme v priklade 7 predpokladat, Ze systém javov {Ax} je rekurentny?

V prikladoch 4 a 9 uvazujeme postupnosti javov A,,, ktoré si definované iba pomocou jedinej
néhodnej veli¢iny X;. Nedalo by sa vyjadrit P(A, i.0.) aj jednoduchsie nez s pouzitim B-C
vety?

Ako je v priklade 8 presne definovana nahodné prechadza v R3?
Str. 3: Sa zékladné definicie mnozinového lim sup a lim inf spravne?
Str. 11: Co znamens, ze sa postupnost chovd podobne ako k? Co znamend symbol ~ na str. 207

Str. 12: Co je to najjednoduchsi odhad prvocisel, alebo Selbergovo sito?

NIEKTORE FORMALNE CHYBY

1.

Pomocné tvrdenia (napr. veta o spojitosti pravdepodobnsti na str. 3, alebo veta o ,dvoch
straznikoch® na str. 4) by mali byt odkazované do literatiry. Rovnako text zneprehladiiuje to,
ze namiesto odkazovania pomocou c¢isiel rovnic alebo tvrdeni nachadzame iba vagne odkazy
ako odecteme rovnici z tohoto lemmatu (str. 4), z matematické analyjzy zndme (str. 9), alebo ze
znacent z prond kapitoly (str. 10). Podobnych problémov najdeme v praci velké mnoZstvo.

. Préca obsahuje znaéné mnozstvo preklepov a d’alsich formalnych chyb. Napriklad, uz v abs-

trakte ndjdeme hned niekolko preklepov (Kochenovo-Stoneovou, vyuZivino, priklddim).

ZAVER

Musim konstatovat, Ze sa jedna slabsiu pracu, ktorej chyba hlavne ucelens diskusia a nadhlad. Prave
obhajoba tejto prace bude ale vhodnym miestom na to, aby autorka vysledky uviedla do kontextu a
ukézala porozumenie a prehlad.
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