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Univerzálńı pokryt́ı množiny M geometrických útvar̊u v rovině je konvexńı množina obsahuj́ıćı

shodnou kopii každého útvaru z M. Lebesgue̊uv pokrývaćı problém z roku 1914 spoč́ıvá v určeńı

nejmenš́ıho obsahu univerzálńıho pokryt́ı množiny všech rovinných útvar̊u o pr̊uměru 1. I přes

nedávné pokroky je tento problém stále otevřený, dolńı a horńı odhady na obsah se lǐśı zhruba o

1 procento. Varianty tohoto problému se daj́ı studovat pro libovolnou množinu útvar̊u s omezeným

pr̊uměrem.

Zaj́ımavý je už př́ıpad, kdy množina M sestává jen z trojúhelńık̊u. Je např́ıklad známo,

že nejmenš́ı univerzálńı pokryt́ı množiny všech trojúhelńık̊u s pr̊uměrem 1 je opět trojúhelńık.

Park a Cheong (2021) vyslovili obecnou domněnku, že každá množina trojúhelńık̊u s omezeným

pr̊uměrem má nejmenš́ı univerzálńı pokryt́ı, které je trojúhelńıkem. Tato domněnka byla zat́ım

dokázaná jen v některých speciálńıch př́ıpadech, jako např. množina dvou trojúhelńık̊u, množina

všech trojúhelńıkú s obvodem délky 2, nebo množina všech trojúhelńık̊u obsažených v jednotkovém

kruhu, p̊ulkruhu nebo jednotkovém čtverci.

Samuel Krajči ve své bakalářské práci identifikoval daľśı množiny trojúhelńık̊u, pro které exis-

tuje nejmenš́ı univerzálńı pokryt́ı ve tvaru trojúhelńıka; konkrétně př́ıpady, kdy

1) a, b > 0 jsou libovolná reálná č́ısla a M je množina všech trojúhelńık̊u s dvěma hranami

délek a a b [Věta 3.2],

2) a > 0 je reálné č́ıslo, α je úhel z intervalu (0, λ]∪ [3π/7, π), kde λ ∼ 0.396π, a M je množina

všech trojúhelńık̊u s hranou délky a a protěǰśım úhlem α [Věta 5.3],

3) a > 0 je reálné č́ıslo, α je úhel z intervalu [π/2, π) a M je libovolná konečná množina

trojúhelńık̊u s hranou délky a a protěǰśım úhlem α [Věta 5.5].

Ve všech těchto př́ıpadech lze univerzálńı pokryt́ı sestrojit pomoćı univerzálńıho pokryt́ı vhodně

vybrané dvojice trojúhelńık̊u. Hlavńım nástrojem je kritérium pro určeńı, kdy je daná konvexńı

množina nejmenš́ım univerzálńım pokryt́ım, které spoč́ıvá v porovnáńı obsah̊u s nejmenš́ım uni-

verzálńım pokryt́ım podobným zadanému trojúhelńıku [Lemma 4.4 (Park a Cheong, 2021)].

Tyto výsledky výrazně rozšǐruj́ı katalog př́ıpad̊u, kdy množina trojúhelńık̊u má trojúhelńıkové

nejmenš́ı univerzálńı pokryt́ı. Speciálně Věta 5.5 je prvńım př́ıpadem, kdy vstupem je libovolná

konečná množina trojúhelńık̊u s určitými parametry. Zdá se, že postup v d̊ukazu Věty 5.5 by mohl

j́ıt snadno zobecnit i pro libovolnou nekonečnou množinu trojúhelńık̊u s danou hranou a protěǰśım

tupým úhlem, ale i na daľśı situace, jako tu ve Větě 3.2. Zaj́ımavou výzvou by bylo zobecnit d̊ukaz

Věty 5.3 i pro zbývaj́ıćı hodnoty úhlu α.

Důkazy mi připadaj́ı korektńı, rozbory př́ıpad̊u pečlivě provedené a adekvátně ilustrované.

Drobné připomı́nky bych měl mı́sty ke zvolenému značeńı a k některým anglickým formulaćım.



Našel jsem jedinou vážněǰśı chybu, a to ve vyšetřeńı pr̊uběhu funkce (Λ) na str. 19, kde sin((π −

α)/4) je v uvedeném intervalu klesaj́ıćı, což zneplatńı stávaj́ıćı d̊ukaz Lemma 5.2. Nicméně Lemma

5.2, zdá se, skutečně plat́ı; jen bude potřeba pečlivěǰśı analýza funkce (Λ). Toto lemma nav́ıc neńı

až tak zásadńı pro hlavńı výsledek (Větu 5.3), kde by se dala hodnota λ zvolit jako nejmenš́ı kořen

výrazu (Λ) v uvedeném intervalu.

Výsledky jsou rozsahem srovnatelné s některými předchoźımi články na stejné téma. Rozhodně

bych tedy doporučil připravit je ve formě článku k publikaci v odborném časopise.

Práci jednoznačně navrhuji uznat jako bakalářskou.
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