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Shrnuti obsahu prace

Limity inverznich systému modultl jsou zakladni konstrukci v komutativni algebfe pro zuplnéni
modulu v I-adické topologii, a v algebraické geometrii pro pouziti Mittag-Lefflerovych podminek
(napf. k dukazu lokalnosti pojmu vektorového bandlu nad libovolnym schématem). Funktor inverzni
limity projlim ale neni zprava exaktni, a vlastnosti jeho derivovanych funktoru zavisi obecné na
teorii mnozin.

Prace je pro libovolnou tfidu modult C vénovana studiu tfidy modull projlim C, které vzniknou
pouzitim funktoru projlim na inverzni systémy tvofené moduly z tfidy C. Podnétem k ni byl nas
nedavny ¢lanek v J. Algebra 606 (2022) s L. Positselskim a P. Pfihodou o uzavérovych vlastnostech
direktnich limit (kde misto funktoru projlim figuruje exaktni funktor injlim). V €lanku byly mj. popsany
tridy injlim Add M (resp. injlim add M) vSech direktnich limit libovolnych (resp. kone¢nych) direktnich
sum kopii modulu M a dokazana jejich rovnost pro tzv. self-small moduly (a tedy napf. pro vSechny
kone¢né generované moduly). Otevienym problémem ale zUstala otazka jejich rovnosti pro
libovolny modul M.

Zadanim prace bylo dualizovat ¢ast vysledkl ¢lanku s tim, Ze vzhledem k neexaktnosti funktoru
projlim se oCekavaly jen Castecné pozitivni vysledky (dualizace), a protipfiklady pro obecnou situaci.

MatouSovi Mencikovi se podafilo ¢ast vysledku ¢lanku dualizovat Uplné. V nékolika pfipadech nasel
i obecny kategorialni dukaz, ktery je snadné dualizovat, a ziskat tak jednoduchy dukaz pavodniho
vysledku pro direktni limity modul(l. Dokazal také dualni popis pro tfidu projlim prod M vSech
direktnich limit kone¢nych direktnich soucinu kopii modulu M, a pomoci ného nasel jednoduchy
priklad, kdy tfida projlim prod M je menSi projlim Prod M.

Dualnim pojmem k pojmu self-small modulu je pojem strongly self-slender modulu. V praci je
ukazano, Ze za predpokladu neexistence méfitelnych kardinalt (tedy napf. za predpokladu
Goedelova axiomu konstruovatelnosti) plati rovnost projlim prod M = projlim Prod M pro libovolny
slender modul (a tedy napf. pro regularni modul nad libovolnym spo€etnym oborem integrity).

V zavéru prace je ale naopak ukazano, ze za predpokladu existence vlastni tfidy méfitelnych
kardinal( zadny nenulovy strongly self-slender modul neexistuje.

Celkové hodnoceni prace

Téma prace. Hodnoceni narocnosti a prfimérenosti tématu. Bylo téma zpracovano tak, aby bylo
spinéno zadani prace?

Téma prace je naro¢né, vyzadujici jak hlubSi znalosti konstrukci direktnich a inverznich limit
v kategoriich modul(, tak nékterych mnozinové-teoretickych princip. Téma bylo zpracovano
kvalitné, zadani prace bylo spinéno.

Vlastni prispévek. Obsahuje prace viastni pfispévek autora? V ¢em tento pfispévek spociva?
Je v praci dostate¢né specifikovan?
Matou$ Mencik na diplomové praci pracoval zcela samostatné, vSechny dikazy v praci jsou jeho

vlastni. | pro tvrzeni, ktera jsou pfimou dualizaci vysledkl €lanku, bylo €asto netrividlni nalézt
dualni dikaz.



Matematicka Groven. Jaka je matematicka troveri prace? Obsahuje prace rigorézné a korektné
zformulovany matematicky text?

Prace je psana struéné, ale rigor6zné, na velmi dobré matematické urovni.

Prace se zdroji. Jsou zdroje spravné citovany? Neobsahuje prace doslova zkopirované nebo
otrocky prelozené pasaze?

Prace je plvodni a Fadné cituje vSechny pouzité zdroje.

Formalni Gprava. Hodnoceni formalni Gpravy prace.

Prace je na velmi dobré formalni drovni. Byla vytvofena v systému LaTeX.

Pripominky a otazky

Zaveér
Praci povazuji za vybornou a doporuduiji ji uznat jako diplomovou praci.
Navrh klasifikace vedouci/oponent sdéli pfedsedovi zkusebni (sub)komise.
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